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ESERCIZIO N. 1. Sideterminino I’estremo inferiore e I'estremo superiore dei seguenti insiemi, specificando
se sono, rispettivamente, il minimo e il massimo:

A={2+ 1 mez\{0}}, B=Nu{E nent},
cz]—1,1[u{%,\/§}, D={zecR:vze]-22]}.
infA=1€ A
supA=3€ A

inffB=-1¢B

sup B = +o0

inffC=-1&C
supC:\/iEC
infD=0eD

supD=4€D
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ESERCIZIO N. 2. 8§i determini e si rappresenti nel piano di Gauss l'insieme degli z €€ tali che

e (3+z.z> o,
zZ4+1

dove Rew e w indicano rispettivamente la parte reale e il coniugato del numero complesso w e i & I'unita
immaginaria.

RISULTATO
S={z+iyeC:2=0 o y=2}\{i}

SVOLGIMENTO
Posto z = x + iy, con z,y € IR, si ha, per z # i,

3+iz  3+iz z—i  i224+42—-3i  i(2? —y? + 2izy) + 4o + iy — 3i

Z4+i Z4d z—i |z —i2 2 —if?

_ —2xy+4zx -yt 44y —3
IEREE lz—dl>

Quindi, per z # 1, risulta

: 2wy + 4
fe (SHIZ) 2 AAT o) =02 =0 0 y=2.
Z+1 |z — |2
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A3

COGNOME e NOME

ESERCIZIO N. 3. Sia
f(z) = arcsin(1 + logs (1 — z)).

Si determinino

(i) il dominio di f: domf = [0, %]
Infatti, si ha

xedomf<:>{

1—z>0 {x<1
<

1+ logs(1—2) <1 —1<1l+logs(1—2)<1

r <1 <:>{x<1 —
—2 <logs(1 —x) <0 572<1—2<5°

{;1:<1

24
0<z<1-52 —0sT<3%

(i) i segni di f: f(z) >0sex €[0,3], f(3)=0e f(z) <Osexc]i, 3]
Infatti, se € domf, si ha

f(z) = arcsin(l 4 logs (1 —2)) > 0 <= 1+1log; (1 —z) > 0 <=

elogs(l—2)>-1le=sl-2>5"=a<i

(i) f({§}) ={z e domf: f(z) = §} = {1 - £}

Infatti, se € domf, si ha

f(z) = arcsin(1 +logs (1 —x)) = § <= 1 +logs (1 —z) = % —
—logs(l-a2)=—} = l-z=5ra=1- .

Si provi la decrescenza di f.

Se x1,z9 € domf, si ha
r1<zya=1-21>1—22 = 1+1logs(l —x1) >1+1ogs(1l —x2) =

= f(x1) = arcsin(1 + logs 1 — x1)) > arcsin(1 + logs 1 — z2)) = f(x2).




